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OLIMPIADA DE MATEMATICA
— ETAPA LOCALA 19.02.2016 —

CLASA AV-A

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se puncteaza de la 0 la 7 puncte.
Pe foaia de concurs se trec rezolvarile complete. Timp de lucru: 2 ore.

1. Produsul a douad numere este 540. Daca primul numar s-ar mari cu 5, atunci produsul lor ar fi
600. Aflati numerele.

Manual Matematica pentru clasa a 5-a, Editura Radical

2. Fie numarul natural n = 11...1+ 22 ...2+...4+88...8 + 99 ...9 , fiecare numar de forma aa ...a
continand cate 2015 cifre de a. Determinati cate cifre de 9 contine numarul n.

Olimpiadele si concursurile de matematica V-VIII 2015, Editura Birchi

3. Se considerd 5 numere naturale cu media aritmetica egald cu 24. Impartind pe rand primul numar
la suma dintre al doilea si al treilea, apoi al doilea numar la suma dintre al treilea si al patrulea, iar
la final pe al treilea la suma dintre al patrulea si al cincilea se obtine de fiecare datd catul 2 si restul
1. Stiind cd ultimele doua numere sunt consecutive, aflati numerele.

Olimpiadele si concursurile de matematica V-VIII1 2015, Editura Birchi

4. Determinati numerele ab pentru care ba+ab si ba—ab sunt patrate perfecte.
George Florin Serban, Braila, problema E14813, GM 4/2015
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OLIMPIADA DE MATEMATICA
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CLASA AVI-A

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se puncteaza de la 0 la 7 puncte.
Pe foaia de concurs se trec rezolvarile complete. Timp de lucru: 2 ore.

1. Demonstrati ca numerele naturale, care impartite in N la 102 dau restul 78, sunt divizibile cu 3.

Manual Matematica pentru clasa a 6-a, Editura Radical

2. Fie unghiurile adiacente suplementare <xAOB si <BOC astfel incat raportul masurilor sa fie % . Fie

[OD semidreapta opusa bisectoarei unghiului <BOC. In interiorul unghiului *COD se considera
punctele M si N astfel incat m(XCON) = m(<DOM) = 2 - m(<MON) > 45°.

a) Aflati masura unghiului <COD.

b) Demonstrati ca punctele B, 0, M sunt coliniare.

Olimpiadele si concursurile de matematica V-VIII 2015, Editura Birchi

3. Se considera unghiurile adiacente XAOB si ¥BOC, astfel incat bisectoarele lor [OM si [ON sa
formeze un unghi de 75°.
a) Sa se determine m(XAOB) si m(XBOC) stiind ca 3 - m(XAOB) = 2 - m(xBOC).
b) Daca semidreapta [OT formeaza unghi drept cu semidreapta [OM astfel incat punctele M si T
sunt de aceeasi parte cu punctul B fata de OA. Calculati: m(XTON), m(XBON), m(XBOT) si
m(xCOT).

Olimpiadele si concursurile de matematica V-VIII 2015, Editura Birchi

4. Determinati numerele naturale n stiind ca fractia este reductibila.

Horatiu Morar, Bistrita, problema E:14832, GM 5/2015
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CLASA AVII-A

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se puncteaza de la 0 la 7 puncte.
Pe foaia de concurs se trec rezolvarile complete. Timp de lucru: 3 ore.

1. Enumerati elementele multimilor:

2—X
a=

,xeN*}gih{xeN*

A={a€@ a=- %,ae@}.

Determinati AU B, AN B, A\B, B\A.
Manual Matematica pentru clasa a VIl-a, Editura Teora

2015 2015 2015
+ +

2. Fie x=#-1, y#-2, z#-3 numere rationale, astfel incat
X+1 y+2 z+3

=2014. Calculati

x—1 y z+1
+ + .
x+1 y+2 z+3

Olimpiadele si concursurile de matematica V-VIII 2015, Editura Birchi

3. In triunghiul oarecare ABC, se considera M si N mijloacele segmentelor BC, respectiv. AM,
punctul D simetricul punctului C fati de A, BN NAC ={S}, DM nAB={T} si punctul P
mijlocul segmentului [SC].

a) Demonstrati ca AC =3PC.
b) Demonstrati ca dreptele ST si BC sunt paralele.

c) Calculati aria triunghiului ANS, stiind ca aria triunghiului ABC este egala cu 48cm?.

Olimpiadele si concursurile de matematica V-VIII 2015, Editura Birchi

4. Fie ABCDun trapez dreptunghic cu m(«A) = m(«D) = 90° si Pun punct variabil pe [AD].

Aratati ca suma PB + PC este minima daca si numai daca % = é—g .

lon Voicu, Radulesti, lalomita, problema E:14791, GM 2/2015
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CLASA AVIII-A

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se puncteaza de la 0 la 7 puncte.
Pe foaia de concurs se trec rezolvarile complete. Timp de lucru: 3 ore.

1. Fiea € R. Demonstrati ci dacid a'® € Q si a'l € Q, atunci a € Q.

Manual Matematica pentru clasa a VIII-a, Dana Radu si Eugen Radu, Editura Teora

2. Determinati valorile intregi ale lui x si y astfel incat

X—3y+4=0 si /xX°+7y>+8x+8y+4¢e Q.

Olimpiadele si concursurile de matematica V-VIII 2015, Editura Birchi

3. In cubul ABCDABC'D considerim Q proiectia lui D' pe AC si S proiectia lui D' pe AC .
Arétati ca:
a) AC L(DQB);
b) QS| (ABC)
Olimpiadele si concursurile de matematica V-VIII 2015, Editura Birchi

4. Fie VABCD o piramida patrulatera regulata. Punctul M este mijlocul indltimii VO, punctul N
este mijlocul segmentului BM, iar Pe[AO] astfel incait AP =3-PO. Demonstrati ci
PN || (vDC).

Traian Preda, Bucuresti, problema E:14779 GM 1/2015



